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第2讲 方程（组）与不等式（组）综合

一、 已知解方程解的范围求参数范围

例题1

已知关于 的方程组  中 非负，求 的取值范围 .

解：

 

 

 

 

 

， ，

【教法备注】

总结：这种类型题核心在于“解方程”“解方程组”，只要学生能够将方程用参数表示出，后面结合题

目具体给出的限定条件，即可求出参数的范围。 

已知关于 的方程组  中 非负，求 的取值范围 .

解：① ② 得       

                              解得

       将 代入②得   

       ∴不等式组的解为

       ∵ , 是非负数，所以 即

                             解得 且,

        ∴ 的取值范围是

， ，

练习1

1.
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A. B. C. D.

若关于 、 的方程组 的解满足 ，则 的最小整数解为（   ）．

【答案】C

【解析】 ，

① ②得： ，

∵关于 ， 的方程组 的解满足 ，

∴ ，

解得 ，

∴ 的最小整数解为 ，

故选 ．

【标注】【知识点】已知方程组解的关系，求参数范围

①
②

2. 如果方程组 的解 ， 满足 ， ，求 的取值范围．

【答案】 ．

【解析】 ，

由① ②得： ，

，

将 代入①得：

，

，

，

，

，

∵ ， ，

∴ ，

由③，去分母得： ，

①
②

③

④
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移项得： ，

由④，去分母得： ，

移项得： ，

系数化为 得： ，

综上： 的取值范围是 ．

【标注】【知识点】二元一次方程组解的情况

（ 1 ）

（ 2 ）

3. 已知关于 ， 的方程组 的解都为正数．

求 的取值范围．

已知 ，且 ， ，求 的取值范围．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

，

① ②得： ，

② ①得： ，

∵原方程组的解均为正数，

∴ ，

∴ ．

， ，

∴ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ．

【标注】【知识点】已知方程（组）解的范围，求参数范围

①
②

二、 已知参数范围求方程组解的范围
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例题2

 

已知关于 的方程组  中 ，求 的取值范围 .

解：

 

 

 

 

，

【教法备注】 

总结：这种类型题核心在于“解方程”“解方程组”，根据方程的解，利用等式的性质分别表示出参数

的与未知数的等量关系，再根据参数的范围求出未知数的范围。  

已知关于 的方程组  中 ，求 的取值范围 .

解：① ② 得       

                              解得：

       将 代入②得   

       ∴不等式组的解为 变形得

       ∵ ，∴即

                             解得： ,

，

练习2

A. ①③ B. ①②④ C. ①③④ D. ②③

4. 已知关于 ， 的方程组 ，其中 ，给出下列说法：①当

时，方程组的解也是 方程的解；②当 、 的值互为相反数时， ；③

；④ 可能是原方程组的解．其中正确的说法有（   ）．

【答案】A
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【解析】①当 时，方程组为 ，由② ①得 ，即 ，将 代入①

中得 ，即 ，将 代入 中， ，因此①

正确；

② ，由② ①得 ，得 ，将 代入①中

得 ，得 ，当 互为相反数时， ，

∴ ，故②错误；

③由②可知 ， ，因此 ，∵

，∴ ，故③正确；

④由②可知 ， ，当 时， ，此时

， ，故④错误；

故选 ．

【标注】【知识点】二元一次方程组解的情况

①
②

①
②

、

A. B. C. D.

5. 若二元一次方程组 的解为 ， ，且 ，令 ，则 的取值范围是

（   ）．

【答案】B

【解析】 ，

① ②得： ，

，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

故选 ．

【标注】【知识点】二元一次方程组解的情况

①
②

6. 已知实数 ， ， 满足 ， ，若 ，则 的取值范围

是            ．
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【答案】

【解析】 联立方程组解得 ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】二元一次方程组解的情况

（ 1 ）

（ 2 ）

7. 已知关于 ， 的方程组 ，其中 ．

求 的取值范围．

若 ，求 的取值范围．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

，

① ②得： ，

∴ ，

∵ ，

∴ 即 ，

∴ ．

由（ ）知 ，

联立 ，

解得： ．

∵ 即 ，

∴ ．

又∵ ，

∴ ，

，

∴ ，

∴ ，

①
②
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∴ ．

【标注】【知识点】二元一次方程组解的情况

三、 不定方程求解的范围

例题3

已知关于 的方程组  中 非负，求 的取值范围

解：

 

 

 

 

 

， ， ，

【 教法备注】

总结：本题关键是将 看作为数字，将 、 解出，此时我们会得到三个含 的结果：一个是 本身，一个

是用含 的代数式表示 ，一个是用含 的代数式表示 ，三个式子都要结合题干列出不等式，再确定 的

已知关于 的方程组  中 非负，求 的取值范围

解：① ② 得：

       将 代入②得   

       ∴不等式组的解为

       ∵ , ， 是非负数，∴ 即

                             解得： , ,

       ∴ 的取值范围是

          =

       ∵ ,

       ∴

， ， ，
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取值范围。

练习3

8. 已知实数 ， ， 满足 ，且 ，则 的最大值为            ；最小值

为            ．

【答案】  ; 

【解析】
由题可知 ，

∵ ，

即 ，

解得 ，

故最大值为 ，最小值为 ．

【标注】【知识点】不等式的性质

9. 已知三个非负数 ， ， 满足 和 ，若 ，求 的最

大值和最小值．

【答案】 的最大值为 ，最小值为 ．

【解析】∵ ∴ ．

则 ，由 ， ， ，得 解得 ．

∴ 的最大值为 ，最小值为 ．

【标注】【知识点】由不等式（组）的解集求参数的范围

（ 1 ）

10. 已知关于 、 的二元一次方程组 （ 为常数）．

若 ，设 且 为非负整数，求 的值．

【答案】（ 1 ） 或 或 或 或 ．

【解析】（ 1 ）
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，

所以 ，

因为 ，

所以 ，

解得 ，

由于 为非负整数，所以 ，

所以 的值为 或 或 或 或 ．

【标注】【知识点】二元一次方程组解的情况


